Elementarna matematika 2

Zadaci s vjezbi
Jedanaesti tjedan

Zadatak 1. Odredite za svaku od sljedec¢ih krivulja drugog reda je li elipsa, hiperbola ili
parabola. Ako je neka od njih elipsa, odredite je li kruznica ili ne.

(a) 22 + 4oy +3y> —y — 1= 0.
(

b) 5x% — 6y + 18y? — 9 = 0.

(
(d

)
)

c) ¥+ 2y + 4wy — 162 — 19 = 0.
) 22% —y? —2zy — 2y + 2 = 0.
)

(e) 2> +2r —y*+ 1 =0.

Zadatak 2. Odredite jednadzbe tangenti kroz tocku P = (2,3) na:
(a) kruznicu (z — 1)? +¢* = 1,
(b) hiperbolu z? — y* = 9.

Zadatak 3. Neka su p, ¢ zadani realni brojevi, te neka su r, R zadani pozitivni realni brojevi.
Odredite geometrijsko mjesto svih to¢aka P za koje vrijedi da se kruznica radijusa R ¢ije srediste
je P sijece s kruznicom (z — p)? + (y — ¢)* = r? pod pravim kutem.

Zadatak 4. DokaZite da sve polare to¢aka pravca y = x s obzirom na kruznicu x? + y? — 6z +
4y + 4 = 0 prolaze istom tockom. Koja je to tocka?

Zadatak 5. Neka su a,b > 0 realni brojevi. Dokazite da se tangente iz tocke P na elipsu
b2x? +a*y? = ab? sijeku pod pravim kutem ako i samo ako P leZi na kruZnici radijusa v/a? + b2
sa sredistem u ishodistu.

Zadatak 6. Dana je hiperbola i neka tangenta na nju. Dokazite da diraliSte tangente i hiper-
bole raspolavlja duzinu ¢ije su rubne tocke presjeci te tangente s asimptotama hiperbole.



